Lietuvos matematikos mokytojy asociacija

P. Grebenicenkaité

Stereometrijos
kurso
sisteminimas

Vilnius ,,Eugrimas® 1996



UDK 514.1
Gr-189

Autoré

Petruté Grebencikaité, mokytoja eksperté

Recenzentai

Valerijonas Dumskis, SPI vyr. asistentas
Regina Plevokiene, Siauliy Didzdvario vidurinés m-klos
mokytoja metodininké

© P. GrebeniCenkaité, 1996

© Lietuvos matematikos mokytojy
ISBN 9986-752-00-0 asociacija, 1996



Pratarmeé

Leidinélis skiriamas jauniems matematikos mokytojams, o
taip pat moksleiviams, besirengiantiems brandos ir stojimo j
aukstgsias mokyklas egzaminams. Rinkinyje pateikiama medZiaga
leidzZia susisteminti stereometrijos kurso Zinias, atkreipia mokytojy
démesj | dazniausiai moksleiviy daromas klaidas.

Kiekvienas skyrius pradedamas trumpai isdéstyta teorine
medZiaga, o po to pateikiami uzdaviniai, jy sprendimai.

Didaktiné medziaga pateikta A ir B lygiais. Autoré tiki, kad
leidinélis padés jaunam mokytojui rasti racionalesnj Sio nelengvo
kurso mokymo metodg, o moksleiviams — ugdyti erdvine vaizduote.
Dékoju recenzentams ir leidéjams, padéjusiems parengti $j leidinj.

Autore






Stereometrija. Aksiomos. ISvados iS aksiomy

Informaciné medziaga

1. Stereometrija nagrinéja erdvéje esancias figlras.

2. Stereometrijos kurse vartojamos pirminés sgvokos: taskas, ties¢,
plokstuma.

3. Per tris taskus, nepriklausancius vienai tiesei, eina vienintelé
plokstuma.

4. Ties¢, nubrézta per du plokStumos taskus, yra toje plokStumoje.

5. Jeigu dvi plokStumos turi bendra taska, tai jos susikerta tiese,
einancia per ta taska.

6. Per ties¢ ir jai nepriklausantj taskg galima nubrézti vienintele
plokstuma.

7.Per dvi susikertancias tieses galima nubrézti vienintelg
plokstuma.

8. Per dvi lygiagrecias tieses galima nubrézti vienintele plokStuma.



Lygiagrecios tiesés erdvéje

1. Dvi tiesés erdvéje vadinamos lygiagreCiomis, jei jos yra vienoje
plokstumoje ir nesusikerta.

2. Tiesés, kurios nesusikerta ir néra vienoje plokStumoje,
vadinamos prasilenkian¢iomis.

3. Per taSka, esantj Salia tiesés, galima nubrézti tik vienag tiese,
lygiagrecia duotajai.

4. Jeigu dvi tiesés lygiagreCios tre€iajai, tai jos lygiagrecios ir viena
kitai.

Tiesés ir plokStumos lygiagretumas

I, Ties¢ ir plokStuma vadinamos lygiagreiomis, jeigu jos
nesusikerta.

2. Jeigu ties¢ yra lygiagreti plokStumoje esanciai tiesei, tai ji
lygiagreti ir tai plokStumai.

Plok§tumy lygiagretumas

I.Dvi plok§tumos vadinamos lygiagreCiomis, jeigu jos
nesusikerta.

2. Dvi plokstumos lygiagrecios, jeigu viena jy lygiagreti kitoje
plokstumoje esan¢ioms dviem susikertan¢ioms tieséms.

3. Jeigu dvi lygiagrecias plokStumas kerta tre€ioji plokStuma, tai jy
susikirtimo linijos yra lygiagrecios.

4. Per plokStumos taska galima nubrézti vieng ir tik vieng jai
lygiagrecia plokstuma.

Tiesiy statmenumas. Tiesés ir plokStumos statmenumas

1. Dvi tiesés erdvéje vadinamos statmenomis, jeigu jos sudaro 90°
kampa.

2. Jei viena i§ dviejy lygiagreciu tiesiy statmena treCiajai tiesei, tai
ir kita tiesé statmena tai tiesei.



3. Tiesé, statmena kiekvienai plok§tumoje esanciai tiesei,
vadinama tai plokStumai statmena tiese.

4. Jei viena i§ dviejy tiesiy yra statmena tai plokStumai, tai ir kita
tiesé statmena tai plokStumai.

5, Jei tiesé statmena dviem susikertan¢ioms tieséms, esancioms
plokstumoje, tai ji statmena ir tai plokStumai.

6. Per kiekviena erdvés taskg galima nubréZzti tik vieng plokStumai
statmeng tiese.

Statmuo ir pasvirosios

l. Nagrin¢kime plok$tumg o ir
taska A, nepriklausantj tai A
plokstumai.  Per taska A
nubrézkime  ties¢,  statmena
plokstumai a. Tos tiesés ir

plokstumos o susikirtimo taska
pazymékime raide H (1 pav.).
Atkarpa AH vadinama statmeniu,
nubréztu is tasko A i plokstuma a,
o taSkas H — to statmens pagrindu.
Plokstumoje o pazymékime kurj
nors taska M, nesutampant] su
tasku H. Nubrézkime atkarpg
AM. Ji vadinama pasvirgja, 1 pav.
nubrézta is tasko A j plokStuma
a. Atkarpa HM vadinama pasvirosios projekcija plokStumoje a.

2. Statmuo, nubréztas i§ tasko | plokStuma, yra trumpesnis uz
kiekviena pasviraja, nubrézta i$ to tasko i ta pacia plokStuma.

3. Statmens, nubrézto i§ tasko A j plokStuma a, ilgis vadinamas
atstumu nuo tasko A iki plok§tumos a.




4, Ties¢, nubrézta plokStumoje per pasvirosios pagrindg ir
statmena jos projekcijai toje plokStumoje, yra statmena pasvirajai. Ir
atvirksciai, jeigu ties€, nubrézta plok§tumoje per pasvirosios pagrinda
yra statmena pasvirajai, tai ji statmena ir jo projekcijai (trijy statmeny
teorema).

Uzdaviniai

1. Lygiasonio trikampio ABC pagrindas BC lygus 12 m, Soniné
krastiné — 10 m. IS virSinés A nubrézta atkarpa AD, statmena
plokstumai ABC ir lygi 6 m. Raskite atstumg nuo tasko D iki krastinés
BC.

Sprendimas. 0
1. Plokstumoje ABC
nubréziame AH, statmeng BC !
(2 pav.). Taskus D ir H »

sujungiame atkarpa.
2, Pagal trijy statmeny
teoremg DH statmena BC, nes

AH statmena BC (DH - £

ieSkomasis atstumas). 2 pav.
3.1 staciojo trikampio

ADH:

DH?= AD? + AH?,

AD =6.

4. I8 staciojo trikampio ACH:

AH? = AC? - CH?,

AH? = 107 - 62 = 64



AH=8m.

5.DH?=62+8%2=100
DH =10 m.

Ats.: 10 m.

2. Taskas vienodu atstumu nutoles nuo visy daugiakampio
krastiniy. Jrodykite, kad jo projekcija sutampa su jbrézto |
daugiakampj apskritimo centru.

Sprendimas.

1. MK statmena AB, "
MP statmena BC, MH
statmena CD, ... (3 pav.).

2. MK=MP=MH-=....
, MO statmena ABCDE.

3. Jrodykime, kad
taskas O yra apskritimo,
jbrézto ]  daugiakampj
ABCDE, centras. Pakanka
jrodyti, kad taskas O
vienodu atstumu nutolgs
nuo visy Sio
daugiakampio krastiniy.

4, Sujungiame taskg O
su daugiakampio ABCD... krastiniy taskais K, P, H, ... . Tada OK
statmena AB, OP statmena BC, OH statmena CD, ... (atvirkstiné trijy
statmeny teorema).

5.0K=0P =0H =... (kaip lygiyjy pasviryjy MK, MP, ...
projekcijos).

3 pav.



6. Aisku, kad taSkas O vienodu atstumu nutoles nuo
daugiakampio ABCD... krastiniy, t.y., O — jbrézto apskritimo centras.

Didaktiné medziaga
B lygis

1. I8 vieno tasko nubréztos dvi pasvirosios. Jy atkarpy nuo to tasko
iki susikirtimo su plok$tuma ilgiai yra 15 cm ir 20 cm. Vienos atkarpos
projekcija plokStumoje lygi 16 cm. Rakite kitos atkarpos projekcija.

Ats.: 9cm.

2. 1 trikampj jbrézto apskritimo spindulys lygus 0,7 m. I§
apskritimo centro nubréztas statmuo j trikampio plokStuma. Statmens
ilgis — 2,4 m. Raskite atstumg nuo to statmens galo iki trikampio
krastiniy.

Ats.: 2,5 m.

3. I8 lygiakrascio trikampio ABC virS§iinés A nubréZztas statmuo
AD | trikampio plok§tumg AD Ilygus 13 cm, BC — 6 cm.
Apskaiciuokite atstumg nuo tasko D iki krastinés BC.

Ats.: 14 cm.

4, 1§ staciakampio ABCD virS$tinés A nubréztas statmuo AK jo
plokstumai. Atstumai nuo tasko K iki kity sta¢iakampio vir§tniy lygis
6 m, 7 m ir 9 m. Apskaiciuokite statmens AK ilgj.

Ats.: 2 m.

5. LygiaSonio trikampio pagrindas lygus 6 m, Sonin¢ krastiné — 5
m. I§ jbrézto i ta trikampj apskritimo centro nubréztas 2 m ilgio
statmuo trikampio plok$tumai. Raskite atstumg nuo to statmens galo
iki trikampio krastinés.

Ats.: 25 m.
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A lygis

1. I8 stadiojo trikampio ABC, kurio kampas C status, smailiojo
kampo vir§tnés nubréztas statmuo AD trikampio plok$tumai. AC lygi
a, BC — b, AD — c. Raskite atstumg nuo tasko D iki vir§tniy B ir C.

Ats.: BD=+va% + b2 =c2,CD= va?z +c2.

2. Rombo ilgesnioji jstrizainé AC lygi d, jo smailusis kampas — 2a.
Taskas O dalija AC santykiu 1:3. I§ tasko o nubréztas statmuo OK
rombo plokstumai OK lygus 0,25 d. Raskite atstumus nuo tasko K iki
rombo krastiniy arba jy tgsiniy.

Ats.: 0,25d - V1 + sin?a ,0,25d - V1 +9sin? «.

3. PlokStumoje B nubréztos dvi lygiagrecios tiesés, ir vienoje juy
puséje pazymétas taskas A. Atstumas nuo tasko A iki vienos iS ty tiesiy
13 karty didesnis uz atstumg iki kitos tiesés. I§ tasSko A nubréztas
statmuo AK plokstumai B lygus 12 cm. Raskite tasko K atstumg iki
kiekvienos iS tiesiy, jeigu ty atstumy santykis — 1:5.

Ats.: 2v/42 cm, 10/42 cm.

4, Trikampio ABC kampas C status, atkarpa CD statmena
trikampio ploks$tumai. Taskas D atkarpomis sujungtas su taskais A ir
B. Raskite trikampio ADB plota, jeigu CA lygi 3 dm, BC — 2 dm, o
CD-1dm.

Ats.: 3,5 dm?

5. Rombo ilgesnioji jstrizainé AC lygi a, smailusis kampas — 2a. 1§
krastinés DC vidurio tasko O nubréztas statmuo OK trikampio
plok$tumai, lygus 0,5a. Raskite atstumg nuo taSko K iki rombo
krastiniy arba jy tesiniy.
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Ats.: 0,53, 05av1+4sin2a , 05aVv1+sinZ2a ir
0,5aV1 + sin? «a .

PlokS$tumy statmenumas

Informaciné medziaga

1. Viena kitai statmenomis plokStumomis vadinamos dvi
susikertancios plokStumos, kampas tarp kuriy lygus 900.

2. Jei viena i§ dviejy plokStumy eina per tiesg, statmeng kitai
plokstumai, tai tos plokStumos viena kitai statmenos.

3. Plokstuma, statmena dviejy plokStumy susikirtimo tiesei, yra
statmena kiekvienai ty plokstumy

Uzdaviniai

1. IS tasky A ir B, esanciy dviejose statmenose plokStumose, nubrézti
statmenys AC ir BD ty plok§tumy susikirtimo tiesei. Raskite atkarpos
AB ilgj, kai AClygi6m,BD—-7m,CD -6 m.

Sprendimas.

[. Trikampiai ABC ir ABD
statieji, nes AC statmena CB ir
BD statmena AD (4 pav.).

2. Kadangi AC statmena CD ir o '
statmena f3, tai AC statmena f ir AC X
statmena CB. \v

3.AB?= AC? + CB? = AC? +
+(BD? + CD?),

AB =V6Z + 72 + 67,
AB =11 m. Ats.: 11 m.

4 pav.
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2. Taskas M nutolgs nuo dviejy viena kitai statmeny plokStumy
atstumais a ir b. Raskite taSko M nuotolj nuo plokStumy susikirtimo
tiesés 1.

Sprendimas.

1. Per taska M nubréziame
plokstuma, statmeng tiesei 1. Ji
kerta tiese | taske C. Nubréziame
statmenis MA ir MB (5 pav.).
MACB - staciakampis, kurio
krastiné MA lygi a, o MB — b. Jo
istrizainé CM — ieSkomasis dydis.

2. MC randame i§ staciojo
trikampio AMC:

MC =+vaZ2 + bZ2.
Ats.: Va2 + b2,

Didaktiné medziaga

B lygis

.18 taS8ky A ir B, esanciy dviejose statmenose plokStumose,
nubrézti statmenys AC ir BD ty plok§tumy susikirtimo tiesei. Raskite
atkarpos AB ilgj, kai AD lygi 4 m, BC—7m, CD — 1m.

Ats.: 8 m.

2. PlokStumos o ir P statmenos viena kitai. Atstumas nuo
plokstumos o tasko A iki plok$tumy susikirtimo tiesés c lygus 0,5 m.
Plokstumoje B nubrézta tiesé b, lygiagreti tiesei ¢ ir nutolusi nuo jos
1,2 m atstumu. Raskite atstumg nuo tasko A iki tiesés b.

Ats.: 1,3 m.
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A lygis

1. Plok§tumos o ir  statmenos viena kitai. Tiesé a, statmena jy
susikirtimo linijai, pasvirusi j plok$tuma o kampu ¢. Irodykite, kad
kampas tarp a ir B lygus 90%-¢.

2. Statmeny plokS$tumy a ir B susikirtimo tiesé yra c. Plok§tumoje
o nubréZta tiesé a lygiagreti ¢, plokStumoje p — tiesé b lygiagreti c.
Atstumas tarp tiesiy a ir ¢ lygus 1,5 m, o tarp tiesiy b ir ¢ — 0,8. Raskite
atstuma tarp tiesiy a ir b.

Ats.: 1,7 m.

3. Atkarpos AB ilgis — a. Jos galai priklauso statmenoms
plokstumoms « ir B. Yra zinoma, kad kampas tarp AB ir a lygus 300,
o kampas tarp AB ir f — 450. Raskite atstumus nuo tasky A ir B iki
plokstumy susikirtimo linijos.

Ats.: —, 2
=
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Kampai tarp tiesiy ir plokStumy
Informaciné medziaga

1. Kampy tarp tiesés ir plokStumos, kertancios tg ties¢ ir jai
nestatmenos, vadinamas kampas tarp tiesés ir jos projekcijos
plokstumoje.

2, Kampas tarp plokStumos ir jai statmenos tiesés lygus 90°.

3. Dvisieniu kampu vadinama figiira, kurig sudaro ties¢ a bei dvi
pusplokstumés, turin¢ios bendrg krasting a, bet nepriklausancios
vienai plok§tumai.

4, Dvisienio kampo ir jo briaunai statmenos plokStumos sankirta
vadinama dvisienio kampo tiesiniu kampu.

5. Dvisienio kampo dydziu vadinamas jo tiesinio kampo dydis.

6. Kampas tarp dviejy plokstumy lygus kampui tarp dviejy toms
ploks$tumoms statmeny tiesiy.

UZdaviniai
l. Atkarpa kurios ilgis- 10 m, kerta plok$tuma. Atkarpos galai

nutole nuo plok§tumos per 2 cm ir 3 cm. Raskite kampa tarp atkarpos
ir plokS§tumos.

Sprendimas.

1. AA' statmena y, BB! statmena vy, vadinasi, AA! lygiagreti BB!
(6 pav.). Per tiese AA' ir BB! nubréziame plokStuma . Nagring¢jame
trikampj BB'M, esantj plokStumoje B. BB' lygi 3, kampas B lygus 90°,
o kampas BMB! lygus a (jis- ieSkomas kampas).

2. Nubréziame AC, statmeng BB'. I§ staciojo trikampio ABC:

3. AB=10, BC=BB+B'C= BB+AA!=5
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4. leSkomas kampas

a lygus kampui BAC.
Sina = Be _ 0,5.

. AB A’ MAa B
Aisku, 0=30°. |

Ats.: 30°. -
6 pav.

2. Dvi plokstumos susikerta 30° kampu. Vienos jy taskas A nutoles
nuo kitos plok§tumos atstumu a. Raskite atstuma nuo to tasko iki
plokstumy susikirtimo tiesés.

Sprendimas.

l. a ir B- plok§tumos, A-
plokstumos a taskas (7 pav.). 3 Y
2. Nubréziame  statmenj

AA‘ j plok§tumg P ir statmenj _ [\B
AB | plokstumy susikirtimo L/
tiese C. P A

3. A‘B statmena C (trijy 7 pav.

statmeny teorema).
4, Staciojo trikampio ABA‘ kampas prie virsunés B lygus 30°.

5. AB=—22 _4: 122,
sin30° 2
AB = 2a.
Ats.: 2a.

3. Per trikampio ABC krasting AB nubrézta plokStuma, su
trikampio plokStuma sudaranti kampg ¢. IS virSunés C nubréztas
statmuo CC' | plokStumg . Raskite trikampio ABC' plota, jei
trikampio ABC plotas lygus k.
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Sprendimas.

1. Nubréziame trikampio ABC
auksting CD (8pav.).
2.SABC=2AB-CD =k

3. Pasvirosios CiD projekcija

C!D yra trikampio ABC; aukstiné. 4 1
Pagal trijy statmeny teorema W
kampas CDC: yra kampas tarp a

plokstumy ABC ir a. Vadinasi

kampas CDC; lygus o.

4. I8 staciojo trikampio CDC; randame auksting C1D:
C:iD =CD-cosg

Trikampio ABC! plotas lygus:

S= %AB -C,D= %AB - CD - coso = k-coso.

Ats.: k-cosp
Didaktiné medziaga
B lygis

1. Staciojo trikampio statiniai lyglis 7m ir 24m. Raskite atstuma
nuo staciojo trikampio virsiinés iki plok§tumos, kuri eina per jzambing
ir su trikampio plokstuma sudaro 30° kampa.

Ats.: 3,36m.

2. Du lygiaSoniai trikampiai turi bendrg pagrinda, jy plokstumos
sudaro 60° kampg. Bendras pagrindas lygus 16m; vieno trikampio
Soniné krastiné lygi 17m, o kito trikampio Soninés krastinés viena kitai
statmenos. Raskite atstumg tarp trikampio vir$tiniy.
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Ats.: 13m.

3. I8 tasko, nutolusio nuo plokStumos atstumu a, nubréztos dvi
pasvirosios, sudarancios su plokStuma 45° ir 30° kampus, o viena su
kita- statyjj kampg. Raskite atstuma tarp pasviryjy galy.

Ats.: aV/6.
A lygis

1. Per staiojo trikampio ABC (kampas lygus 90°) statinj AC
nubrézta plok§tuma o, su trikampio plok§tuma sudaranti kampa o.
Raskite atstuma nuo vir$tinés B iki plokstumos a, kai AB lygi ¢, 0 AC-
b.

Ats.: Vc? — b? - sing.

2. Staciojo lygiaSonio trikampio statinis yra pasvirgs | plokStuma
o, einan¢ig per jzambing, 30° kampu. Irodykite, kad kampas tarp
plokstumos a ir trikampio plokstumos lygus 45°.

3. Per lygiaSonio trikampio ABC pagrindg BC nubréZta plokStuma
a. Atstumas nuo taSko A iki tos plokStumos lygus 4cm. Raskite kampa
tarp plok$tumos o ir trikampio plok§tumos, kai AC lygi 12cm, o AB
ir AC- 10cm.

Ats.: 30°.
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Prizmé

Informaciné medziaga

1. Briaunainis, kurj sudaro du
lygis daugiakampiaiAiA;...Aq ir
BiB,...B,, esantys lygiagreciose B:
plokstumose, bei lygiagretainiy 5 N
A1A2B:B:, A2A3B3B;,
AnA:B1B,, vadinamas prizme (9
pav.). A

Daugiakampiai  A1Az...Aq ir
B1B,...Bn vadinami  prizmés
pagrindais, o lygiagretainiai
A1ABB1 A2A3BsB;, ... AAiB; B, 9 pav.

— prizmés Soninémis Sienomis.

2. Prizmé, kurios pagrindai yra AiA,...An ir BiB;...Bn, Zymima
Sitaip: A1Az...AnB1B>...Bn. Ji vadinama n-kampe prizme.

3. Statmuo, nubréztas i§ vieno prizmés tasko j kito pagrindo
plokstuma, vadinamas prizmés aukstine.

4, Prizmé, kurios Soninés briaunos statmenos pagrindams,
vadinama stacigja, prieSingu atveju — pasvirgja. Staciosios prizmés
aukstiné lygi jos Soninei briaunai.

5. Stacioji  prizmé, kurios pagrindai yra taisyklingieji
daugiakampiai, vadinama taisyklingaja prizme.

6. Prizmés pavir$iaus plotu vadinama visy jos sieny ploty suma, o
prizmés Soninio pavirSiaus plotu — jos Soniniy sieny ploty suma.

7. Staciosios prizmés Soninio pavirSiaus plotas lygus prizmés
pagrindo perimetro ir aukstinés sandaugai, t. y., S=P-H.

- A
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Uzdaviniai

1. StaCiosios trikampés prizmés pagrinde nubréZztas statusis
trikampis, kurios jzambiné lygi 3 cm, o smailusis kampas — a. Per
jzambing nubrézta plok§tuma sudaranti kampa B. Si plokituma kerta
prizmés briaung, nubrézta i§ pagrindo staciojo kampo virSunés.
Raskite pjiivio plotg (10 pav.)

Sprendimas.
1.I§ staCiojo trikampio ABC &
1
(kampas C lygus 90°): B
BC = 3sina.
2. I staciojo trikampio ECB: }1‘7 2
EC = BC-sin(90°—a) = 3sino-coso = // /
= 1,5sin2a. # yd
L 4 7 F7"
3. I8 staciojo trikampio EDC: ol
EC 3sin2a E <
ED = = .
cosfp  2cosf B
4.S=1pBED=1.3. 302 10 pav.
2 2 2cosf
_ 9sin2a
" 4cosB
Ats.: 9sin2a .
4cosf

2. Taisyklingosios keturkampés prizmés jstrizainé lygi k ir su
Sonine siena sudaro kampa o. Raskite prizmés Soninio pavirSiaus plota
(11 pav.)
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Sprendimas. D

¢
N

1. DB = k. 5 \

2. Kadangi DiC; statmena sienai AUl E
BCC;B1, tai BC; yra jstrizainés D:B i \
projekcija, kampas D:BCiyra lygus a, 0 P
trikampis D:C:B statusis, (kampas Y
Castatusis). phenmcpdefenns .

3. Sson= 4aH, kur a — pagrindo krasting, J/ A
0 H — prizmés aukstiné. P 4 A

4. I8 staciojo trikampio D1BCi: 11 pav

D.C; = a = k-sina.
C1B = k*cosa.

5. I8 staciojo trikampio BB:1Ci:

BB;=H= /B(jl2 — B,C;? = VkZcos2a — kZsinZa = kv/cos2a.

6. Sion= 4aH = 4ksina-k*vcos2a= 4k? -sina*vcos2a.

7. Pastaba. tga = D,C; _ B1Cy

BC, BC, <1,ty. a<45° todél cos2a > 0.

Ats.: 4k? -sinasv/cos2a.

Didaktiné medziaga
B lygis
1. Staciosios prizmés pagrindo krastinés lygios 29 cm, 25 cm, 6

cm, o Soniné briauna lygi ilgiausiajai pagrindo aukstinei. Raskite
viso prizmés pavirSiaus plota.
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Ats.:1320 cm?.

2. Taisyklingosios trikampés prizmés Soninis pavirSius lygus 43,2
cm?, jos Soninés sienos jstrizainé lygi 10,4 cm. Raskite prizmeés
aukstine.

Ats.: 10,3cm, 1,4 cm.

3. Staciosios prizmés pagrindas — lygiaSoné trapecija, kurios
lygiagrec¢iyjy krastiniy ilgiai — 8 cm ir 2 cm, o trapecijos smailusis
kampas lygus 60°. Kampas tarp prizmés jstrizainés ir pagrindo
plokstumos lygus 45°. Raskiteprizmés Soninio pavirSiaus plota.

Ats.: =159.
A lygis

1. Plok§tuma, nubrézta per taisyklingosios trikampés prizmés
pagrindo krasting ir pries ja esancios briaunos vidurj, su pagrindo
plokstuma sudaro 45°.Pagrindokrastiné — 1.Raskiteprizmés Soninj
pavirsiy.

Ats.:31%/3

2. Staciosios prizmés pagrindas — lygiaSonis trikampis, kurio
dviejy krastiniy, sudaranciy bukajj kampg «, ilgis lygus a. Kampas
tarp didziausia plota turinCios Soninés sienos jstrizainés ir pagrindo
plokstumos lygus ¢. Raskite viso prizmés pavirsiaus plotg.

Ats.:az-(4-(1+sin%)-sin%-tg<p + sina).

3. Staciosios prizmés Soniné briauna lygi 6 cm. Jos pagrindas —
statusis trikampis, kurio statiniai — 3 cm ir 2 cm. Per kiekvieng statinj
nubrézta plokStuma, su pagrindo plokStuma sudaranti 60°. Raskite
gauty pjuviy plotus.

Ats.: 6 cm?.
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4, Staciosios keturkampés prizmés pagrindas — rombas. Jo
jstrizainiy pjiiviy plotai lygtis 12cm?ir 16 cm?. Koks prizmés Soninis
pavirsius?

Ats.: 40 cm?.

5. Taisyklingosios keturkampés prizmés pagrindo plotas lygus 7, o
Sonings sienos jstrizainé su pagrindu sudaro kampa a. Raskite prizmés
istrizainés ilgj, kai tgalygus v/5.

Ats.:7.

6. Taisyklingosios keturkampés prizmés jstrizainé lygi j ir su
pagrindo plok$tuma sudaro 22°30" kampg. Raskite prizmés Soninj
pavirsiy.

Ats.: 25,
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Gretasienis

Informaciné medziaga

1. Gretasieniu  vadinama prizmé, kurios pagrindas yra
lygiagretainis.

2. Gretasienio jstrizainés vidurio taskas yra jo simetrijos centras.

3. PrieSingosios gretasienio sienos yra lygios ir lygiagrecios.

4. Visos gretasienio jstrizainés susikerta viename taske, kuris dalija
jas pusiau.

5. Gretasienis, kurio Soninés briaunos statmenos pagrindo
plokStumai, vadinamas staciuoju.

6. Statusis  gretasienis, kurio pagrindas yra sta¢iakampis,
vadinamas sta¢iakampiu gretasieniu.

7. Staciakampis gretasienis, kurio visi trys matmenys yra lygus,
vadinamas kubu.

Uzdaviniai

1. Sta¢iakampyje gretasienyje AD lygi 3, DC — 4, CC; — k. Per
briaung CC; ir AD vidurio taskg nubrézta pjuvio plokStuma. Raskite
pjuvio plota (12 pav.).

Sprendimas.

1. Tegul E —atkarpos AD vidurio taskas.
Plokstuma EE;C;C statmena plokStumai
ABCD, nes eina per ties¢ CiC, statmeng
gretasienio pagrindo plokStumai. Todél
EE1C,C — staciakampis.

2. Randame stac¢iakampio EE;C1C
plota:
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S =EC-CCu.
Trikampis EDC status ir turi statyjj kampa EDC.
ED=15.

EC = /4% + 1,52 = ,/18,25.
Tada staciakampio EE;C1C plotas lygus:

S =k-/18,25.
Ats.: k+/18,25.

2. Staciojo gretasienio pagrindas —
rombas. [strizainiy pjaiviy plotai lygis
Q: ir Q2. Raskite gretasienio Soninio
pavirsiaus plota (13 pav.).

Sprendimas.

1. I$ status AAOD:

AD=VAO? + 0D2=\/(§ *AC)? + (5~ BD)? = VACZ + BD,

2. S¢on. = 4AD-AA1=2- AA1VAC? + BD? =
=2,/(AA; - AC)? - (AA; - BD)? = 2//Q} Q5.

Ats.: 2,/Q3Q3.
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3. Staciojo gretasienio pagrindas yra rombas, kurio smailiojo kampo
didumas lygus 60°, o krastines ilgis 8 cm. Staciojo gretasienio Soninés
briaunos ilgis lygus 4 cm. Raskite duotojo gretasienio jstrizainiy ilgius
(14 pav.).

Sprendimas.

1. AABD - lygiakrastis, todél BD = 8
cm.

2. BD? + AC? = 4AB?.

64 + AC% =4 -64.

AC? = 3-64.

AC =83 cm.

3. I8 status ABB:D:

B:D = /BBl2 + BD2 = /16 + 64 =

V80 = 4+/5 cm.
4, T§ stataus AAALC:

AC = /42 + (8v3)2 =16 + 192 =208 = 4V13 cm.

Ats.: 4+/5 cm; 4413 cm.
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Didaktiné medZziaga
B lygis
1. Staciojo gretasienio pagrindo krastinés lygios v18 cm ir 7 cm,

kampas tarp jy lygus 135°, o Soniné briauna lygi 12 cm. Raskite
gretasienio jstrizaines.

Ats.: =15,9 cm; 13 cm.

2. Kambario matmenys — 6 m x 5 m x 3 m. Jo sienas norima
iSklijuoti tapetais. Tapety ritinélio matmenys — 0,5 m x 7 m. Atraizy
plotas lygus langy ir dury plotui. Kiek tapety ritinéliy reikia sienoms
isklijuoti?

Ats.: 19.

3. Staciojo gretasienio Sonin¢ briauna lygi 1 m, pagrindo kraStinés
lygios 23 dm, o pagrindo jstrizainiy santykis — 2:3. Raskite jstrizainiy
pjuviy plotus.

Ats.: 2 m?; 3m2.
A lygis

1. Raskite staciojo gretasienio Soninio pavirSiaus plota. Jo aukstiné
—h, pagrindas — rombas, gretasienio jstrizainés su pagrindo plokstuma
sudaro kampus « ir £.

Ats.: 2h%/ctg?a + ctg?B.

2. Kubo briauna lygi a. Raskite atstumg nuo kubo vir§tnés iki jo
jstrizainés.
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3. Kiek reikia 1,5 m plocio brezento, norint pasisiiiti staciakampio
gretasienio pavidalo palaping su dvislai¢iu stogu, jei jos ilgis lygus 2,3
m, plotis — 1,4 m, Soniniy sieny aukstis — 0,85 m, aukstis ties viduriu
— 1,2 m? Palapiné abiejuose galuose uzdaroma. Sitiléms bei atliekoms
sunaudota 15% brezento.

Ats.: 8 m.

4. Staliojo gretasienio pagrindo krastinés, kuriy ilgiai lygis 3 ir 4,
sudaro  60° kampa. Sonin¢ briauna lygi pagrindo krastiniy
geometriniam vidurkiui. Raskite gretasienio didesniosios istrizainés
ilgj.

Ats.: 7.
Piramidé
Informaciné medziaga

1. Briaunainis, kurio viena siena yra
bet koks daugiakampis, o kitos sienos —
trikampiai, turintys bendrg virsiine,
vadinamas piramide.
15 paveiksle pavaizduota piramidé
SABCD, kur ABD - pagrindas, taskas
S — virsuné. Trikampiai SAB, SBC,
SCD, SDA vadinami Soninémis
sienomis. Tiesés SA, SB, SC, SD
vadinamos  piramidés  Soninémis
briaunomis. Statmuo SO, nubréztas i$
vir§iinés ] pagrindo  plokStuma,
vadinamas  piramidés aukStine ir 15 pav.
zymimas H.

2. Piramidés pjuvis, nubréztas per vir§iing ir pagrindo jstrizaing,
vadinamas jstrizainiu piramidés pjuviu.
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3. Piramidé vadinama trikampe, keturkampe ir t.t., jeigu jos
pagrindas — trikampis, keturkampis ir t.t.

4. Piramidé, kurios pagrindas taisyklingasis daugiakampis, o
piramidés vir§inés projekcija — to daugiakampio centras, vadinama
taisyklingaja.

5. Taisyklingosios piramidés Soninés sienos — lygls lygiasoniai
trikampiai.

6. Taisyklingosios piramidés Soninés sienos aukstiné vadinama
piramidés apotema.

7. Trikampé piramidé dar vadinama tetraedru.

8. Jeigu tetraedro visos keturios sienos — taisyklingieji trikampiai,
tai tetraedras vadinamas taisyklinguoju.

9. Piramidés pagrindui lygiagreti plokStuma, kertanti piramide,
nuo jos nukerta panaSig j jg piramidg. Likusioji piramidés dalis
vadinama nupjautine piramide.

10. Nupjautinés piramidés sienos, esancios lygiagreciose
plokStumose, vadinamos piramidés pagrindais, Kkitos sienos —
Soninémis sienomis. Nupjautinés piramidés Soninés sienos —
trapecijos. Nupjautiné piramidé, kuri gaunama i§ taisyklingosios
piramidés, irgi vadinama taisyklingaja.

1'1. Taisyklingosios piramidés Soninis pavirSius lygus jos pagrindo
pusperimetrio ir apotemos sandaugai.

12. Taisyklingosios nupjautinés piramidés Soninis pavirSius lygus
jos pagrindy pusperimetriy sumos ir apotemos sandaugai.

13. Jeigu piramidés visos Soninés briaunos lygios, tai virSiinés
projekcija — apie pagrindg apibrézto apskritimo centras.

14. Jeigu piramidés visi dvisieniai kampai prie pagrindo lygiis, tai
vir§iinés projekcija — | pagrinda jbrézto apskritimo centras.
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Uzdaviniai

1. Taisyklingosios trikampés piramidés Soninio pavirSiaus plotas 5
kartus didesnis uz pagrindo plota. Raskite piramidés sienos kampo prie
virsunés didumg (16pav.).

Sprendimas.

1. TegUI S§0n= SSBCA! AC = a,
0 £ASC = ¢ (16 pav.).
_a%y3

3.S5n = 3-Sasc = 3-5-a-SK =

3a2 4
_-Ctgg B c

=E-AK-ctg2=
2 2 4 2

4, Kadangi S¢o, =5 Spca, tai K

3a? 5a%y/3
= —- Ctggz —_—,
4 2 4

5v3 16 pav.
ctgy = P

5vV3
? = arctg 2=,
2 3

¢=2- arctg :ﬁ

Ats.: 2 - arctg%?
2. Taisyklingosios nupjautinés keturkampés piramidés pagrindy
krastiniy ilgiai lygiis 8 cm ir 6 cm. Soninés briaunos ilgis lygus 5 cm.
Raskite nupjautinés piramidés Soninio pavirSiaus plota (17 pav.).
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Sprendimas.

I.AB = 8 cm, A;B; =6 cm,
AA; =5cm.

2. Bréziame A;M 1L AB
AM =(8-6):2=1.
AM; = /AAZ — AM?
=V25—-1= V24 = V4 6=
= 2v6 (cm).

A;B;+AB

3. Ston= 4-

22 - 276 = 5616 (cm?).

'AlM:4 "

Ats.: 5676 cm?.

3. Atstumas nuo taisyklingosios trikampés piramidés pagrindo
centro iki Soninés sienos lygus d. Dvisienis kampas prie pagrindo
lygus ¢. Raskite piramidés Soninio pavirSiaus plota (18 pav.).

Sprendimas. s

1.OM =d, SKA = ¢.
2. Sen =§ BC - SK

3. I8 trikampio OMK:

oM _ d
sing  sing’

OK =
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4. 18 trikampio SOK:

_ OK _ d _2d
- cos@ - sing-cos@ - sing’
1 3d
OK =-AK; AK = ——.
3 sin2¢@
5. I8 trikampio AKC:
AK 3d | V3 6d

sin60°  sing 2 V3-sing’

6.S. =3._6d  _2d _ 6d23
TN T 2 V3sing sin2g  sing-sin2e’
6d2v3
Ats.; ——.
sin@-sin2¢

Didaktiné medZiaga
B lygis

[. Piramidinio stogo pagrindas yra kvadratas, kurio matmenys —
4,5 m x 4,5m, o sienos su pagrindo plok§tuma sudaro 45 kampus.
Kiek 70 cm x 140 cm skardos laksty reikia uzdengti stogui? Atliekoms
pridékite 10% stogo ploto.

Ats.: 33.

2. Piramidés pagrindas — statusis trikampis, kurio statiniai lygts 3
cm ir 4 cm, o visos Soningés briaunos lygios 6,5 cm. Raskite piramidés
Soninio pavirSiaus plota.

Ats.: =36,9 cm?.
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3. Taisyklingosios keturkampés nupjautinés piramidés aukstine
lygi 7 cm, pagrindy krastinés lygios 10 cm ir 2 cm. Apskaiciuokite
piramidés Soning¢ briauna.

Ats.: 9cm.
A lygis

|. Piramidés pagrindas yra kvadratas, jos aukStiné eina per vieng
pagrindo virsting. Pagrindo krastinés ilgis lygus 20 dm, o aukstinés —
21 dm. Raskite piramidés Soninio pavirSiaus plotg.

Ats.: 10 m?.

2. Boksta sudaro taisyklingoji keturkampé nupjautiné piramide,
kurios pagrindy krastinés lygios 12 mir 10,5 m, o aukstiné 3,8 m. Ant
jos pastatyta piramidé, kurios aukstiné lygi 3,4 m. Kiek skardos
reikéty visam bokstui padengti, jei uzlenkimams ir atlickoms skiriama
20%?

Ats.: 367 m?.

4. Taisyklingosios keturkampés nupjautinés piramidés pagrindy
krastinés lygios a ir av/3, Soniné siena pasvirusi j pagrindo plokstuma
kampu vy. Raskite piramidés viso pavirSiaus plota.

. 2a%-(1+2cosy)
) cosy ’

Ats.

3. Norime pasiiilyti keturSlaite taisyklingosios piramidés pavidalo
palaping. Jos pagrindo krastinés ilgis — 2,5 m, aukstis ties viduriu —
1,8m. Kiek reikia 1,6 m plocio brezento, jei atlickoms ir sitléms
pridedama 10%?

Ats.: 7,6 m.
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4, Taisyklingosios trikampés piramidés Soniné siena su pagrindo
ploks$tuma sudaro 30° kampa, o apie pagrinda apibrézto apskritimo
spindulys lygus 2. Raskite piramidés Soninio pavirSiaus plota.

Ats.: 6.

5. Piramidés pagrindas — lygiaSonis trikampis, kurio krastinés — 40,
25 ir 25. Piramidés aukstiné nubrézta per kampo, esancio pries 40 ilgio
krastine, virsiing ir lygi 8. Apskaiciuokite piramidés Soninio pavirSiaus
plota.

Ats.: 540 .

6. Taisyklingosios trikampés piramidés pagrindo krastinés ilgis
lygus a, jos Soniné briauna su pagrindo plokStuma sudaro 45° kampa.
Raskite piramidés Soninio pavirSiaus plota.

Ats.: iazxfﬁ.
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Ritinys
Informaciné medziaga

l. Ritiniu vadinamas kiinas, kurj sudaro tarp dviejy lygiagreciy
plokstumy esancios visy lygiagreCiy tiesiy, kertanciy vienoje ty
plokstumy esantj skritulj, atkarpos. Tos atkarpos, kuriy vienas galas
yra skritulio apskritimo taskas, vadinamos ritinio sudaromosiomis.

2. Ritinio pavirSiy sudaro ritinio pagrindai — du lygis skrituliai,
esantys lygiagre¢iose plokStumose, ir Soninis pavirsius.

3. Staciuoju ritiniu vadinamas ritinys, kurio sudaromosios
statmenos pagrindy plokStumoms. Toliau nagrinésime tik statyjj ritinj,
kurj vadinsime tiesiog ritiniu.

4. Ritinio spinduliu vadinamas jo pagrindo spindulys.

5. Ritinio aukstine vadinamas atstumas tarp pagrindy plokstumy.

6. Ritinio asimi vadinama tiesé, einanti per pagrindy centrus.

7. Ritinio pjuvis, gautas, ritinj perkirtus plokStuma, einancia per
ritinio asj, vadinamas asiniu pjuviu.

8. [ ritinj jbrézta prizmé vadinama tokia prizme, kurios pagrindai —
lygiis daugiakampiai, jbrézti i ritinio pagrindus. Jos Soninés briaunos
yra ritinio sudaromosios.

9. Apie ritinj apibrézta prizme vadinama tokia prizmeé, kurios
pagrindai — lygas daugiakampiai, apibrézti apie ritinio pagrindus.
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Uzdaviniai

1. PlokStuma, nubrézta lygiagreciai ritinio aSiai, dalija apskritima
santykiu m:n. Pjivio plotas lygus S. Raskite ritinio Soninio pavirSiaus
plota.

Sprendimas.
1. Tegul Sagco = S ir UALD: UAKD = m:n (19pav.).
2. UALD+UAKD = 2.

3. UALD = %UAKD.

4, %uAKD + UAKD = 27.

5. UAKD = 222 e
m+n Pl
, A (1)
_ 2mn 3 PR A
6. 4AOD-m+n. L QPK
_ mn N
7. £POD = ——— A
8. Sion = 271-OD-AB. 19 pav.

9. SABCD = AD-AB.

10. S = AD-AB.
11.AB= = .
AD

wsS _ 1S
sinzPOD ~ sin—2°
m+n

= 210D— = 1-§-22 =

Ats.: T[—T[Sn

sin
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2. Ritinio aSinio pjlvio jstrizainé, kurios ilgis lygus 8cm, su
pagrindo plokStuma sudaro 60° kampa. Raskite ritinio Soninio
pavirsiaus plotg.

Sprendimas.

1. AC = 8cm;

2. ACAD - statusis:

CD _ . ~ro
AC—smGO.

cD=8"2 = 4y3(cm).

AD _ 0
= €0s60°,

3.AD =8 = 4(cm).

4. AO=0D =4:2 =2(cm).

5. Sson = 27RH.

Sion = 210+ 2+ 44/3 = 16mV/3 (cm?).

Ats.: 16mv/3 cm?. O;|
3. Paveiksle  pavaizduota  ritinio i\“
atkarpa, jungianti apatinio pagrindo h' 2cm
spindulio OA galo taska A su virSutinio .-k -‘k
pagrindo centru O1, sudaro su pagrindo ,{\ N
plokstuma 30° kampg ir jos ilgis yra

|
|
&
lygus 2c¢m. Raskite ritinio viso pavirSiaus U
plota. A
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Sprendimas.

1. IS stataus AO;0A:
AO =R; O;A=2cm.
2.h=2:2=1(cm)

= cos30°.

ST RS
)

2

R = /3(cm).
3. Svisas =2mV3-1+42- 2n(\/§)2 =2mV3 + 6m = 2n(V3 +
3)(cm?)
Ats.: 2m(3 +/3)cm?.
Didaktiné medziaga
B lygis

1. Reikia nudazyti ritinio formos baka. Bako pagrindo skersmuo
lygus 1,5 m, aukstis — 3m. Nudazyti 1 kvadratiniam metrui reikia 200g
dazy. Kiek dazy reikés visam bakui nudazyti?

Ats.: = 3,6kg.

2. Ritinio a$inio pjuivio plotas lygus Q. Raskite Soninio pavirSiaus
plota.
Ats.: 1Q

3. Ritinio aukstiné lygi 8dm, pagrindo spindulys — 5dm. Ritinys
perkirstas plokStuma taip, kad gautasis pjuvis yra kvadratas.
Apskaiciuokite atstumag nuo to pjuvio iki asies.

Ats.: 3dm.
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A lygis

1. Konservy dézutés skersmuo lygus 10cm, o aukstis — 5cm. Kiek
kvadratiniy metry skardos sunaudojama Imln. tokiy dézuciy
pagaminti? (Sitléms ir atlickoms reikia pridéti 15%.)

Ats.: ~36000m?2.

2. Ritinio aukstiné lygi 2m, pagrindo spindulys — 7m. Istrizai j ritinj
jbréztas kvadratas, kurio visos virSiinés priklauso pagrindy
apskritimams. Apskaiciuokite kvadrato krasting.

Ats.: 10m.

3. Ritinio aSiai lygiagreti plokStuma nuo pagrindo apskritimo
atkerta 120° lanka. Ritinio aSies ilgis lygus 10cm, jos atstumas nuo
kertancios plokStumos — 2cm. Raskite pjtvio plota.

Ats.: 40+/3 cn?,
Kugis
Informaciné medZziaga

1. Kiigiu vadinamas kiinas, kurj sudaro visos atkarpos, jungian¢ios
vieng taskg — kiigio vir§tne — su skritulio — kiigio pagrindo — taskais.
Atkarpos, jungiancios kiigio virsiing su pagrindo apskritimo taskais,
vadinamos kiigio sudaromosiomis.

2. Kugio pavirsiy sudaro jo pagrindas ir Soninis pavirsius.

3. Kigio aukstine vadinama i§ jo virSunés nubrézta pagrindui
statmena atkarpa.

4, Kiigio asSimi vadinama tiesé, nubréZta per kiigio aukstine.

5. Kugio pjuvis, gautas, kiigj perkirtus plokS§tuma, einancia per
kiigio asj, vadinamas asiniu pjiiviu.

6. Kugio aSiai statmena plokStuma nuo kiigio nukerta mazesnj
kiigj. Likusioji dalis vadinama nupjautiniu kuigiu.
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7.1 kugj jbrézta piramide vadinama tokia piramidé, kurios
pagrindas yra | kiigio pagrindo apskritima jbréztas daugiakampis, o
virSiné — kiigio vir$iine.

8. Apibrézta apie kiigj piramide vadiname tokia piramidé, kurios
pagrindas yra apie kiigio pagrinda apibréztas daugiakampis , o vir§iiné
sutampa su kiigio virsiine.

UZdaviniai

1. Paveiksle pavaizduotas kiigis, kurio aukstinés SO ilgis lygus 12
cm. Kiigio sudaromosios ir jo pagrindo spindulio ilgis lygus 8 cm.
Raskite kiigio aSinio pjiivio SAB plota.

Sprendimas.

1.SO0 =12 cm. s
SA-AO=8cm.

AO=r.

2, SA=r+8.

3. I8 stataus ASAQ:

SA? = SO? +A0?.
(r+8)2=144+1r2.

2+ 16r + 64 = 144 + 2.
16r = 80.

r=>5(cm).

4. AB=2r=2.5=10 (cm).

5. Sass =5 AB-SO = -10 -12 = 60 (cm?).

Ats.: 60 cm?.
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2. Paveiksle pavaizduotas nupjautinis kiigis. VirSutinio pagrindo
spindulio ilgis lygus 6 cm, o apatinio pagrindo — 9 cm. Nupjautinio
kiigio aSinio pjavio ABCD jstrizainé AC sudaro su pagrindo
plokstuma 30° kampa. Rasti asinio pjivio Soninés krastinés CD ilgj.

Sprendimas.

. Bréziame CC:||0O; .

CC1=00:.

2.AD=2-9=18 (cm).

AC, +C/D=18.

3. Kadangi C:D = (18 - 12): 2=
=3(cm).

Tai ACy =18 (cm).
4. I8 stataus AAC,C:

CCy _ °

CCi=15- 2 =53 (cm).
5. I§ stataus ADC;C:

CD= \/cclz +CD,? :\/(5\/§)2 +32 =\/75 + 9 =v/84 = 24/21 (cm)

Ats.: 24/21 cm.

3. Kugio aukstiné lygi pagrindo spinduliui R. Per jo vir§tng nubrézta
pjuvio plokStuma, atkertanti 60° lankg. Rasti pjiivio plota.
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Sprendimas.

1. Plokstuma kerta  kiigio
pavirsiy per sudaromosios EA ir
EB bei styga AB (24 pav.)

2. leSkomasis  plotas  yra
trikampio AEB plotas.

3. Kampas AOB lygus 60°,
todel AB lygi R (taisyklingojo
jbrézto SeSiakampio krasting).

4, Pjivio aukstine EC yra
trikampio EOC jzambiné.

5. E0=R,0c="2 Ec=

VEOZ + c0z =7,

2
6. Saps =2 AB - EC=27.
2
Ats.:%?

Didaktiné medziaga
B lygis

l. Kiigio aukstine lygi 20, jo pagrindo spindulys lygus 25. Per
kiigio vir§iing nubréztas pjuvis. Atstumas nuo pjuvio iki kiigio
pagrindo centro lygus 12. Raskite pjuvio plota.

Ats.: 500.

2. Nupjautinio kiigio pagrindy spinduliai lygts 3 m ir 6 m, aukstiné
lygi 4 m. Apskaiciuokite sudaromajg.

Ats.: 5m.
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3. Kagio sudaromoji lygi 17 cm, o Soninio pavirSiaus plotas — 427
cm2. Raskite kiigio auksting ir pagrindo plota.

Ats.: 15 cm; 201 cm?.

4, Kugio pagrindo ir asinio pjivio ploty santykis lygus m. Kokiu
kampu kiigio sudaromoji pasvirusi j pagrindg?

Ats.: 45°.

5. Kiigio sudaromoji lygi 1, aSinio pjiivio kampas prie vir§iines —
¢. Raskite pagrindo plota.

Ats.: t12:sin%(9/2).
A lygis

1. Kiigio aukstinés ilgis lygus 6 cm. Kokiu atstumu nuo kiigio
virS§iinés reikia perkirsti kiigj jo pagrindo plokStumai lygiagrecia
plokstuma, norint, kad pjtvio plotas biity lygus pusei pagrindo ploto?

Ats.: 3v/2 cm.

2. Siloso boksto stogas yra kiigis. Jo skersmuo lygus 6 m, o aukstis
— 2 m. stogas dengiamas skardos lakstais, kuriy metmenys — 0,7 m x
1,4 m. Sitles ir atraizos sudaro 10 % stogo ploto. Kiek skardos lakSty
reikia tam stogui uzdengti?

Ats.: 40 laksty.

3. Kiigio aukstinés pjuvis — statusis trikampis. Kiigio pagrindo
spindulio ilgis lygus 5 cm. Apskaiciuokite kiigio aSinio pjavio plota.

Ats.: 25 cm?.
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4, Nupjautinio kiigio pagrindy spinduliai — 5 ir 3, aukstiné - v/2.
Per dvi jo sudedamgsias nubrézta pjavio plokStuma, pagrindy
apskritimuose atkertanti lankus, lygius 120°. Raskite pjiivio plota.

Ats.: 12.

Rutulys

Informaciné medziaga

I. Rutuliu vadinamas kiinas, sudarytas i§ visy erdvés tasky,
nutolusiy nuo vieno tasko atstumu, ne didesniu uz kurj nors pasirinkta
atstumg. Tas taSkas vadinamas rutulio centru, o atstumas- rutulio
spinduliu.

2. Rutulio krastas vadinamas rutulio pavirSiumi arba sfera.

3. Kiekviena atkarpa, jungianti rutulio centra su rutulio pavirSiaus
taSku, vadinama rutulio spinduliu.

4, Rutulys yra sukinys. Jis gaunamas, sukant pusskritulj apie
skersmenj kaip apie asj.

5. Rutulio pjuvis, gautas, perkirtus rutulj ploks$tuma, yra skritulys.
To skritulio centras statmens, nubrézto i$ rutulio centro j kertanciajg
plokstuma, pagrindas.

6. Rutulio pjuivis, gautas, perkirtus rutulj plokstuma, einancia per
jo centra, vadinamas rutulio didZiuoju skrituliu.

7. Plokstuma, einanti per rutulio pavirSiaus taska ir statmena | ta
taska nubréztam spinduliui, vadinama lieCiamaja plokStuma.

8. LieCiamoji plokStuma ir rutulys turi tik vieng bendrg taska-
lietimosi taska.

9. Rutulys vadinamas jbréztiniu apie briaunainj, jei visos
briaunainio sienos lie¢ia rutulj. Tokiu atveju briaunainis vadinamas
apibréztiniu apie rutulj (sfera).

10. Rutulys vadinamas apibréztiniu apie briaunainj, jei visos
briaunainio virStnés priklauso rutulio pavirSiui (sferai). Toks
briaunainis vadinamas jbréztiniu j rutulj (sfera).
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1. Norédami apie piramide apibrézti rutulj, turime iSpildyti
biutinuma ir pakankama salyga- apie piramidés pagrinda galima
apibrézti apskritima.

12. Norédami apie prizme apibrézti rutulj, turime i$pildyti buting
ir pakankama salyga- prizmé stacioji, o apie jos pagrindg galima
apibrézti apskritima.

13. Rutulio, apibrézto apie prizme, centras yra atkarpos,
jungiancios apskritimy, apibrézty apie prizme, centrus, vidurio taskas.

14, Rutulio, apibrézto apie piramide, centras yra statmenyje,
nubréztame | pagrindo plokStuma per apskritimo, apibrézto apie
pagrinda, centrg.

UZdaviniai
1. Rutulj kerta plokStuma, nutolusi nuo jo centro 8cm atstumu.
Pjuvio spindulio ilgis lygus 15cm. Raskite rutulio pavirSiaus plota.
Sprendimas.

I, r=15cm.

d =8cm.

2. R% = (12+r2=82+152=289.
R=17.

3. S=4nR2
S =4m-289
S=1156m cm?.
Ats.: 1154m cm?. 25 pav.
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2. Rutulio spindulys- R. taisyklingojo trikampio krastiné- a.
Rutulys liecia visas to trikampio krastines. Raskite atstumag nuo rutulio
centro iki trikampio plokStumos.

Sprendimas.

1. Sakykime, kad rutulys lie¢ia trikampio krastines taskuose A, B
ir C.

2. I8 rutulio centro O
nubréziame statmenj OO1
1 trikampio plokStuma.

3. Atkarpos OA, OB,
OC statmenos trikampio
kraStinéms.

4, Pagal 3 statmeny
teoremg atkarpos OIA,
O1B, O1C irgi statmenos
atitinkamoms  trikampio
krastinéms.

5. Trikampiai OOQO1A,
OO01B, OO01C lygiis (ju statinis OO1 bendras, o jZambinés lygios
rutulio spinduliui), todél lygios ir atitinkamos
krastinés:(O1A=01B=01C).

6. Vadinasi Os- j trikampj ABC jbrézto apskritimo centras.

7. 01A=0:B=0,C= -

S= a-a-sin60° _ a%V3

2 4
p= 32—a , todél:

26 pav.

0:A=0:B=0:C Z%

8. 00; = /OAZ — 01A% = /RZ —j—;
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aZ

Ats.: |[R? —=
12

3. Rutulio spindulio ilgis lygus 41 cm. Jj kerta plok§tuma 9 cm
atstumu nuo centro. Raskite pjiivio plota, nuopjovos plota ir iSpjovos
tarj.

Sprendimas.

1. R=41 cm, O01 = 9cm, S(pjivio) = mr>.

2. I AOO1B:

0,B2? = OB%-00:2.

3.1r2=412-02,

rz2 = 1606.

r=40cm.

4. Spiwvio = m40? = 1601(cm?).

5. h=A0;=R-00:=419=
32 (cm).

6. Shuopj = 2Rh.

Shuopj = 21-41-= 6247n(cm?).

7. Vi§pj = gnth.

Vi = m-41:32 = 1075484m(cm’).

Ats.: Spj=16007(cm?), Spuopi=2624n(cm?),
Vigpi=1075484m(cm?).
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4. Rutulio spindulio ilgis lygus 63 cm. Taskas A yra rutulio
lie¢iamojoje plokStumoje 16 cm atstumu nuo lietimosi tasko. Raskite
trumpiausig atstuma nuo tasko A iki rutulio pavirSiaus.

Sprendimas.
l.R=63cm, AB=16 cm.
2. OA=+0B2 + ABZ,
OA =632 + 162 =
=+/33969 + 256 =

=+/4225=65cm.
3. AD = OA - OD.
AD =65-63=2 (cm). 28 pav.

Ats.: 2cm.
Didaktiné medziaga
A lygis

l. Rutulj kertancios plok§tumos atstumas nuo rutulio centro lygus
2 cm. Pjiivio plotas lygus 5t cm2. Raskite rutulio spindulj.

Ats.: 3cm.

2. Rombo jstrizainés lygios 15 cm ir 20 cm. Rutulio, kurio
spindulys lygus 10 cm, pavirSius liecia visas to trikampio krastines.
Raskite atstuma nuo rutulio centro iki trikampio plokStumos.

Ats.: 8.cm.
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3. Rutulj kerta per jo spindulio vidurio taska einanti tam spinduliui
statmena plok§tuma. Raskite gautojo pjiivio ir didziojo skritulio ploty
santykj.

Ats.: 2.
4
B lygis

l. Rutulio spindulys lygus 50cm. Raskite rutulio pjiivio plotg ir
apskritimo ilgj, kai pjiivio atstumas nuo rutulio centro lygus 48cm.

Ats.: 287 cm, 196w cm.

2. Per rutulio spindulio vidurj nubrézta tam spinduliui statmena
plokstuma. Koks pjiivio ir didziojo skritulio ploty santykis.

Ats.: 3
4
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Gretasienio tairis

Informaciné medziaga

1. Turio matavimo vienetas yra kubas, kurio briauna lygi atkarpy
matavimo vienetui.

2, Lygiy kuiny turiai yra lygs.

3. Kiino, sudaryto i$ keliy kiiny, tiiris lygus ty kiiny ttiriy sumai.

4. Staiakampio gretasienio tiiris lygus jo trijy matmeny sandaugai.

5. Staciojo gretasienio turis lygus jo pagrindo ploto ir aukstinés
sandaugai.

UZdaviniai

1. Staciakampio gretasienio ABCDA1B1CiD; pagrindo krastinés
AB ilgis lygus 8 cm, o gretasienio jstrizainés B:1D ilgis lygus 16cm.
Gretasienio jstrizainé B1D sudaro su Sonine siena AA;1B1B 45° kampo
diduma. Raskite gretasienio tiirj.

Sprendimas.
1. AB=8cm; B:D = 16cm; zAB1D=45°.
IS stataus ADAB; :
AD=AB;:; AD?*+AB?>=B;D?.
2AD?=256.
AD?=128.
AD=8v2 (cm).
2. AB;=AD=8v2 (cm).
3. Sasco=AB - AD = 8 - 8/2=64+/2 cm? .
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5. 18 stataus ABAD:
BD?= AB*+AD?.
BD?=8%+(8+/2)?=64+128=192.
6. I status ADBB;::
BB1 = /B;D? — BD? =256 — 192 = \/64 = 8 (cm).
7. V=64+/2 -8=512+/2 (cmd).
Ats.: 512v2 (cm?).
2. Staciojo gretasienio pagrindo krastinés lygios a ir b, o smailusis

kampas — a. Didesnioji pagrindo jstrizainé lygi maZzesniajai
gretasienio jstrizainei. Raskite gretasienio tiirj.

Sprendimas.
I.AD=BC=a, AB=DC=h, 2zDAB = q.
2. AC=D1B (31pav.) D1 c.
3. £ABC = 1800-a. AN
4, I8 stacdiojo trikampio BDDI : Az : \\ b,
DD12 = BD12 -BD2 = AC2-BD2. Dio--oool--e
5. I8 trikampio ABD: ,(; ’ _ ,:“'—s’::'\:
BD2 = a2+b2-2ab - coso. A== — B
6. I8 trikampio ABC: 31 pav.

AC2 = a2+b2-2ab - cos (1800-a,).

7. H2 = a2+b2+2ab - cosa - a2-h2+2ab - cosa.
H2 = 4ab - cosa.

8. Spagr. = ab - sino.
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9.V =ab - sina -2 - vab r cosa = 2ab - sino - Vab - cosa .

Ats.: 2ab - sina - Vab - cosa.

3. Reikia padaryti uzdarg 64 dm? tirio déze, kurios pagrindas —
kvadratas. Kokie turi biiti dézés matmenys, kad biity sunaudota
maziausiai medZiagos?

Sprendimas.
1. Sakykime, dézés ilgis ir plotis lygiis x dm, o aukstis lygus H dm.
2. Dézés turis V=x* H.
3. Dézés pavirsiaus plotas S = 4x-H + 2x2.

4. x> H=64,

H="

x2 '
5.S=4dx 2 42x2=2x2 + 22
X X
6. Randame funkcijos S(x) kritinius taskus:
) 256
S(x) =4x - —7

256
7 = 0,
X

4x -

X=4,

7. Kadangi S¢(3)<0, S‘(5)>0, tai taSkas x = 4 yra funkcijos S(x)
minimumo taskas.

8. Atitinkama H reikSm¢ randame i§ formulés H = i—j ;

H =4.

9. Vadinasi, dézés matmenys - 4dm x 4dm x 4dm.
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Ats.: 4dm x 4dm x 4dm.
Didaktiné medziaga
B lygis

l. Staiojo gretasienio jstrizainés lygios 9 cm ir V33 cm. Jo
pagrindo perimetras lygus 18cm. Soniné briauna lygi 4 cm. Raskite
gretasienio viso pavirSiaus plotg ir turj.

Ats.: 104 cm?, 64 cm®.

2. Sta¢iakampio gretasienio trijy sieny plotai lygiis 6 dm2, 6dm?2 ir
9 dm?2. Raskite gretasienio turj.

Ats.: 18 dm?.

3. Staciojo gretasienio pagrindo krastinés lygios 2v/2 cm ir 5 cm,
kampas tarp jy — 450. MaZesnioji gretasienio jstrizainé lygi 7 cm.
Apskaiciuokite gretasienio tiirj.

Ats.: 60 cmd.
A lygis

I. Uzdaros dézés pagrindas — kvadratas. Jai pagaminti sunaudota S
m2 faneros. Kokie turi biiti déZés matmenys, kad jos tiirio reikSmé
bty didZiausia?

Ats.: Kubo formos dézé, kurios briauna \E.

2. Staciojo gretasienio jstrizainé lygi d ir su viena siena sudaro 300
kampa, o su kita siena — 450 kampg. Raskite jos turj.

d3-v2
P

Ats.:
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3. Gretasienio sienos — lygtis rombai, kuriy krastiné —a, 0 smailusis
kampas — 600. Raskite gretasienio turj.

Ats.: ﬁz'a .

10.1 ritinj su pagrindo spinduliu R jbréztas staciakampis
gretasienis, kurio jstrizainé su ritinio pagrindo plokStuma sudaro
kampa o. Kampas tarp gretasienio pagrindo jstrizainiy lygus 60o .
Raskite gretasienio turj.

Ats.: 2v/3 - R3tg a.
Prizmés turis
Informaciné medziaga

l. Staciosios prizmés turis lygus pagrindo ploto ir auksStinés
sandaugai.

2. Pasviroji prizmé lygiatiré su tokia staCigja prizme, kurios
pagrindas — pasvirosios prizmés statmenasis pjuavis, o aukstiné —
pasvirosios prizmés Soniné briauna.

UzZdaviniai

1. Paveiksle pavaizduota taisyklingoji keturkampé prizmé, per
kurios apatinio pagrindo jstrizaing DB ir virSutinio pagrindo
jstrizainés Ai1Ci nelygiagrecios. DB1 gala Ci nubrézta pjuvio
plokstuma. Prizmés pagrindo plotas lygus pjiivio plotui ir lygus
20cm?. Raskite prizmés tirj.

Sprendimas.
BD?
2.SaBcD = ——
BD-C,0
3. SBDC1 = > L
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4 BD? _ BDC,0
"2

2 Dy 1 C
[ P
BD2=BD - C,0. !
BD2-BD - C;0 =0. A : —(," &
\ ,/ //
BD (BD — C;0) =0. »
D)é____/___ — — Jc
BD = C,0. Pl \\‘Q’,
BD® _ 20. ak? o~
2 B
BD2 = 40 32 pav_
BD = 2+/10.

5. I8 stataus AC;OC:

CC1=,/C,02 - 0C2 = \/(2\/1_0)2 — (V10)° = v30.
6.V = Sagcp - ¢C1= 20+/30 (cm?).

Ats.: 20+/30 cm?®

2. Staciosios prizmés pagrindas — taisyklingasis trikampis.
Plokstuma, einanti per vieng apatinio pagrindo krasting ir priesais ja
esancig pagrindo virsiing, pasvirusi | apatinio pagrindo plokstuma
kampu ¢. Pjavio plotas lygus Q. Raskite prizmés tirj.

Sprendimas.
1.AB=BC=AC.
2. Kampas ADA: lygus ¢, nes AD statmena BC, o pagal trijy
statmeny teoremg BC statmena A1D1. Sy gc= Q (33 pav.)
3. TegulAB=BC=AC=x.
4. I8 staciojo trikampio ADC:
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5.AD=x-sin60°=%§,

6. Is staciojo trikampio A1AD:

_ AD _ x\V/3
AD = cosg  2-cosq’
AA = AD-tgcp:Xﬁ%.
BC-A.D
7. SA1BC - 21 ’
%3
Q= X4-coscp !
’4Qcos<p 2 ’

3. ’Q cosq)
tgp ’\/_ Q- cos.

AB-AC-sin60° _ 1
2 T2

10. V= Sppc - AA; = Qcoso - tgo - /\/§Q-coscp =
Qsing /\/_Q Cos.
V=Q-sing- /\/EQ-cosq).

Ats.: Q- sineg - /\/§Q " COSQ.

4Qcose _ V3 _ .
5 -2 - Q- cosg.

9. SABC =
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3. Taisyklingosios keturkampés prizmés jstrizainé sudaro su
Sonine siena 30° kampa. Prizmés pagrindo karitings ilgis lygus v/2.
Raskite prizmes turj.

Sprendimas.
1. ZB;DA; = 30°.
B, 01
2.AB= 2. \
|
3.1§AB;AD: A, : \ ;
AiB; ° I \\
4, AD tg30 Y
\
AiBy _ VI _3VE_ \
5.A1D_tg300_ R B: 30t
2 P 1" " >c
V6. e

6. IS stataus AAA; D:

7. AA, = \JA,D? —AD? = 34 pav.

8.V=(2)2-2=2-2=4.

Ats.: 4.
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Didaktiné medziaga
B lygis
[, StaCiosios piramidés pagrindas — trikampis, kurio 5 cm ir 6 cm

ilgio krastinés sudaro 30° kampa. Prizmés Soniné briauna lygi 4 cm.
Apskaiciuokite prizmés tiirj.

Ats.: 30 cm?®,
2, Taisyklingosios SeSiakampés prizmés didziausio jstrizinio

pjuvio plotas lygus 4 m2, o atstumas tarp dviejy prieSingy Soniniy
sieny — 2 m. Apskaiciuokite prizmés tarj.

Ats.: 6 mS.

3. Staciosios trikampés prizmés pagrindo krastinés lygios 4,5 ir 7
cm, o Soniné briauna lygi pagrindo ilgiausiajai aukStinei. Raskite
prizmés tarj. 1

Ats.: 49 cm®.
A lygis

l. StaCiosios prizmés pagrindas — statusis trikampis, kurio
jzambiné — ¢, 0 smailusis kampas — o. Didziausios $oninés sienos
plotas lygus Q. Raskite prizmés tirj.

Ats.: % Qc-sin2a.

2. Prizmés pagrindas — trapecija, kurios lygiagre¢iyjy krastiniy
ilgiai — 44 cm ir 28 cm, o nelygiagre¢iyjy — 17 cm. Prizmés vienas
jstrizinis pjivis yra rombas, kurio kampas lygus 45°.Tas pjuvis yra
statmenas pagrindo plokStumai. Raskite prizmés tiirj.

Ats.: 14,9 dm®.
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3. Taisyklingosios trikampés prizmés tiris lygus 12v/3 , oninio
pavirsiaus plotas — 6. Raskite prizmés pagrindo krastinés ilgj.

Ats.: 24.

4. GeleZinkelio pylimo pjuvis yra trapecijos formos. Jos apatinis
pagrindas lygus 22 m, virSutinis pagrindas — 8m, aukstis — 4 m. Kiek
kubiniy metry zemés tenka 100 m pylimo?

Ats.: 6000 md.
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Piramidés turis
Informaciné medziaga

1. Piramidés tiiris lygus jos pagrindo ploto ir aukstinés sandaugos
trec¢daliui.

2. Nupjautinés piramidés, kurios aukstiné lygi H, o pagrindy plotai
—Sir S, tario formulé yra:

1
V= H-(S+S;+S"S.).

3. Panasiyjy briaunainiy turiai sutinka kaip atitinkamy briauny
kubai.

UZdaviniai
1. Piramidés pagrindas — lygiasonis trikampis, kurio Soniné
krasting lygi a, kampas prie vir§inés — a. Soninés sienos, einancios per

lygias pagrindo krastines, statmenos piramidés pagrindo plokStumai,
o trecioji siena sudaro su ja kampa . Raskite piramidés tirj.

Sprendimas.

1. Tegul AB=AC=a, £BAC=aq,
AM statmena BC. Kadangi AS
statmena plokStumai ABC, tai AM
yra pasvirosios SM projekcija
plokstumoje ABC. Vadinasi, MS
statmena BC, t. y. kampas AMS
lygus o (35 pav.).

2. I8 staciojo trikampio AMC:

AM = AC-cos(%)= a-

s )

3. I8 staciojo trikampio SAM: 35 pav.
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H:AS:AM-tg(pza-cos(E)-tg(p
2
4.Sppc = %AB-AC-sina= %az-sina.
5. V=2-S-H;

3

= 1.3 sina- o).
6. V= - -a’ - sina- cos (2) tgo.

Ats.: % -a% - sina - cos (g) - tg .

2. Piramidés pagrindas yra trapecija, kurios Soninés krastinés ir
mazesnysis pagrindas lygiis a, o smailusis kampas — o. Piramidés
Soninés briaunos su pagrindo plok§tuma sudaro kampg f. Raskite
piramidés tirj.

Sprendimas

1. Tegul BC= CD= AD= g,
2ABC==£BAD = qa, £SDO= p.

2. Kadangi 2SDO= «£SCO =
£SB0O==£SA0, tai OA=0B=0C=
OD, ir O —apskritimo, apibrézto apie
trapecija ABCD, centras (36, 37
pav.).

3.BCD= 180°-a. Trikampis
BCD yra lygiaSonis, todel CO dalija
kampa BCD | dvi lygias dalis. £

BCO =z DCO = 90"—(%). 36 pav.

Trikampis BOC yra lygiaSonis, todél kampas OBC lygus -
<90° - (%)) o0 kampas BOC — o.
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4. OM - lygiaSonio trikampio
BOC aukstiné, pusiaukampiné ir
pusiaukrastiné. ¢

I8 staciojo trikampio OMC: M

CM a
OC= =

n(@)  zn(3)

5. Nubréziame DK, statmeng 0

AB. I§ staciojo trikampio AKD: B

AK=AD : cosa = a- cosa;
37 pav.

KD= AD - sina = a - sina;

AB=CD+ 2-AK=a+ 2a-cosa.

6. Sapc = % (AB+CD)-KD = %(2a+2a-cosa)-a-sina=

= a%- (1 + cosa) - sina = 2a? - cos? (%) - sina.
7. 18 staciojo trikampio SOD:
a
0S = OD - tgB ———<tgPB
2 -sin (%)
-1 .0S = L2242 cos? (%) - sing - 288 _
8.V= 3 Sapc - 0S = 3 2a“ - cos (2) sina. - —— =

3 2sin(5) - cos (3 2a3
= Zcos? (3) Efn)(g) G g8 ="
2a3

V= Tcos3 (%) - tgP

Ats. 2313 cos? (g) - tgP.
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3. Taisyklingosios trikampés nupjautinés piramidés pagrindy
kraStinés — a ir b (a>b), dvisienis kampas prie pagrindo — o. Raskite
jos tirj.

Sprendimas.

1.AB=BC=AC =g,

2. AlB1 = 51C1 = A1C1: b (38
pav.).

3.V =<H- (Sapc + Sargicr +

+ A/ SABC " SAlBlcl)

4, kur H - OO, (piramidés auksting).

a%y3
5.5aBc = —;
b2y
6.5a.B,c, = 7
aby3
7.\/SaBc*SaB.c, = —, -

8 M ir M; - krastiniy BC ir B;C,
vidurio taskai. A;M; statmena B;Cj;
AM statmena BC, MM, statmena BC.

9. M\MO=aq

10. Nubréziame KM, lygiagrecig OO;.

11. I8 staciojo trikampio KM;M:

H=KM; =00; = KM - tga, kur KM = OM - O;M;.

12. I8 taisyklingojo trikampio ABC, kuriame AM statmena BC:

AM = a - sin60° = %g

@

a-

OM = %AM =

e |

13. I8 taisyklingojo trikampio A;B;C, analogiskai randame O; M,

kuri lygi bTﬁ
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aV3  bv3 _ V3:-(a-b)

14. M=
6 6 6
15.H= @-tga.
V= % - @ -tgoc-g(a2 + b?% + ab).
Ve (a® —b3) - tga
24 '
. (@%-b3)tga
AtS.. T.

Didaktiné medziaga
B lygis

1. Taisyklingosios SeSiakampés piramidés Soniné briauna lygi 1,4

m. Jos pagrindo krastiné lygi 0,2 m. Raskite piramidés tarj.
Ats.: 48 dm3.

2. Piramidés pagrindas — lygiaSonis trikampis, kurio krasStinés
lygios 6 cm, 6 cm ir 8 cm. Visos Soninés briaunos lygios 9 cm.
Raskite piramidés tirj.

Ats.: 48 cm3.

3. Trikampés nupjautinés piramidés aukstiné 10 m, vieno pagrindo
krastinés lygios 27, 29 ir 52 m, kito pagrindo perimetras lygus 72 m.
Raskite nupjautinés piramidés tirj.

Ats.: 1900 m3.
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A lygis

[, Taisyklingosios keturkampés nupjautinés piramidés pagrindy
krastinés lygios a ir av/3. Soniné siena pasvirusi j pagrindo plokstuma
kampu y. Raskite piramidés tirj.

»(3V3-1)t
6

2. Piramidés pagrindas — taisyklingasis trikampis, kurio kraStine —
a. Viena Soniné siena yra statmena pagrindo plokStumai, o kitos dvi
Soninés sienos su pagrindu sudaro kampus . Raskite piramidés tarj ir
didziausios Soninés sienos plota.

a%/3

8-cos@’

.1 3
Ats..Ea tgo,

3. Raskite taisyklingosios keturkampés piramidés tirj, jeigu
Soninés sienos plotas lygus S, o plokscias kampas prie vir§unés lygus

o.
LA e ta
Ats.: 3_COS(%) cosa - tg (2)

4. Taisyklingosios trikampés piramidés Soniné briauna lygi 1 ir su
pagrindo plokStuma sudaro kampa o. Raskite piramidés tiirj.

13 .
Ats.: Tﬁ - sin2a - cosa.

5. Taisyklingosios trikampés piramidés tiiris lygus V, o jos Soniné
siena su pagrindu sudaro kampg a. Raskite piramidés pavirSiaus plota.

\/53-\/W-c052(%)

cosa

Ats.:

6. Taisyklingosios SeSiakampés piramidés taris lygus 66v3 , 0
pagrindo krastinés ilgis — 2. Raskite piramidés aukstinés ilgj.
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Ats.: 33.
Ritinio, kiigio, rutulio ir jo daliy turis.
Informaciné medziaga

I. Rutulys vadinamas jbréztu | ritinj (kiigj), jei ritinio (kiigio)
pagrindai (pagrindas) ir Kiekviena sudaromojo lie¢ia ritinj. Rutulio,
jbrézto j ritinj (kiigj) centras yra §io kiino asyje.

2. Rutulys vadinamas apibréztu apie ritinj, jei ritinio pagrindai yra
rutulio pjuviai. Rutulio centras yra ritinio aSyje.

3. Rutulys vadinamas apibréztu apie kuigj, jei kiigio pagrindas yra
rutulio pjuvis, o kiigio virstiné priklauso pavirsiui. Rutulio centras yra
kiigio aSyje.

4. Rutulys vadinamas apibréztu apie nupjautinj kagj, jei jo
pagrindai yra rutulio pjuviai. Rutulio centras yra nupjautinio kiigio
aSyje.

5. Ritinio tiris lygus jo pagrindo ploto ir aukstinés sandaugai:

V = mr? - H.

6. Kugio tiris lygus jo pagrindo ploto ir aukstinés sandaugos
trecdaliui.

\Y% L Z.H
—31'[[‘

7. Nupjautinio kiigio tiiris lygus:

1 2 2
V= §T[H : (R1 + Rz + R]_Rz).

Kur Ry ir R, — pagrindy spinduliai, H- kiigio aukstiné.
16. Rutulio, kurio spindulys — R, tiirio formulé yra:

V=>2n R
3
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8. Rutulio nuopjova vadinama rutulio dalis, kurig nuo jo nukerta
kuri nors plokStuma.

9. Jei rutulio spindulys lygus R, o nuopjovos aukstiné — h rutulio
nuopjovos tiiris yra:

1
V= hZ(R— —-h)
T 3

10. Rutulio sluoksniu vadinama rutulio dalis, esanti tarp dviejy
lygiagreciy kertamyjy plokStumy. Skrituliai, susidare, lygiaSonéms
plokstumoms perkirtus rutulj, vadinami rutulio sluoksnio pagrindais,
o atstumas tarp ty plokStumy — dviejy rutulio sluoksnio aukstine.
Rutulio sluoksnio thrj galima apskai¢iuoti kaip dviejy rutulio
nuopjovy turiy skirtuma.

I'1. Rutulio iSpjova vadinamas kiinas, gautas skritulio iSpjova,
kurios kampas mazesnis nei 90°, apsukus, apie tiese, einanCig per
vieng skritulio i§pjova ribojanciy spinduliy. Rutulio iSpjova sudaro
nuopjova ir kiigis. Kai rutulio spindulys lygus R, o rutulio nuopjovos
aukstiné lygy h , rutulio iSpjovos ttrio V formulé yra:

v—2 R?-h
—31'[ .
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UZdaviniai
1. Ritinio aukstinés ilgis lygus 4 dm. Jo aSinio pjiivio jstrizainé
sudaro su pagrindo plokstuma 30° kampg. Raskite ritinio tiirj.

Sprendimas.

.00 =4 cm.
2CAD = 30°.

2. IS stataus ACAD:

CD _ °
E—tg30.

4 _ 3

AD 3~
AD = %3 = 4/3(cm). i
3.R =A0 = OD = 2v3(cm). m
4.V =mR*H. Al
V=m-2V3)? - 4=mn-3-4= 39 pav.
48m(cm)3.

Ats.: 48m(cm)3.

2. Raskite kiigio tiirj, jeigu jo pagrindo plotas lygus Q, o Soninio
pavirsiaus plotas S.

Sprendimas.

1. 40pav. Pavaizduoto kiigio aSinis pjiivis.
2.V=7m-0AZ-0S.
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4,Q =m-0A? arbaOA=\/§=@.
5. S¢on =S =1-0A-AS.
6. AS = — >

TOA JTQ S
7. I8 staciojo trikampio AOS:

0S = VASZ — 0A2=
:\/ s? _g:J(SZ—QZ)
(rQ) m wQ
_1._.Q ,(Sz—QZ)_
8.V=qm-— ——
_SZ—QZ
/Q p A B
1 [Q(s2-Q2)
3 T
O (L)
13 —.

3. Nupjautinio kiigio apatinio ir virSutinio pagrindu spinduliy
santykis lygus 2. Sudaromosios ilgis lygus 8 cm. Kampo, kurj Soniné
briauna sudaro su pagrindo plokstuma, didumas lygus 60°. Raskite
duotojo kiigio tairj.

=1
T3
V= 40 pav.

3
Ats
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Sprendimas.

A0 _ o
l.B—Ol—Z,LBAO—GO.

2. Bréziame:
AC LAO,O:B=r.
3. Kadangi = = 2, tai

R=2r. OA=r.

4, I8 stataus AACB:

BC .
— = sin 60°.
AB

BC=8§- ? = 43 (cm).

H = BC = 4v3(cm).
5.AC=AB = >-8= 4 (cm).
6. Vadinasi r = 4 (cm).

R=8 (cm).

7.V =2TH(R? + 12+ Rr)

- 4v3(16 + 69 + 32) = ‘*B—ﬁn- 112 = 448@((;1113).

v=1
3

Ats.: 44827 (cm?).
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4. Rutulio skersmeniui statmena plokstuma o skersmenj dalija j 3
cm ir 9 cm atkarpas. Raskite rutulio daliy, j kurias ji dalija ta
ploks§tuma, turius.

Sprendimas.

1. MNLAB, AO:=3(cm), O1B =9(cm).

2, Gauname dvi rutulio nuopjovas, kuriy aukstinés AO, = h;, O:1B
=hyirMO =R.

3. ABMA  status, nes
jbréztinis  kampas BMA
remiasi j skersmenj AB.

MO:?=A0; - 01B

MO,%= 3-9=27

MO;= 3v/3.

4. 0;0 =R-A0;=R-3.
5. I8 stataus AMO;0;

MO?= MO,? + 0,0?

R= (3v3)" + (R —3)2
R?= 27+ R? -6R +9.

6R = 36.

R =6.

6. Randame nuopjova tiriui Vi ir Vz;

Vi=mh}(R - $h).
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V1= 45n(cm®).

Vo=m-h3(R= $hy) =m-81(6—3-9) = 243m(cm?).

Ats.: 45n(cm®) ; 243w (cm?).

5. Skritulio i$pjova, kurios spindulys — R, o lankas 120° kampu
sukasi apie tiesg, einancia per centra ir sudarancia su iSpjova 30°
kampg. Raskite sukimosi kiino ttirj (42 pav).

Sprendimas.

.AO = R, UAB = e m\\
120°, BOD = 307 / N\

2. UAB = 120°, AOO; = Iﬁ_(\ /;A
180° — (120° + 30°) = 30°. ‘\\\R Ij/// I\

[ \\\ 2 e g \
Aisku, kad gauty dviejy | . \g/ |_ ,
o o O

iSpjovy turiai yra lygis.
Vsk. = Vit — 2:Vig;.
3. I§ staciojo trikampio OO2B:

00, = R- c0s30° = RTﬁ

4.Vsk =3 RY(R-00,) =3n-R(R-R+00;)=3m- R~
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6. | kiigj, kurio sudaromoji pasvirusi j pagrindo plokStuma kampu
a, ibréztas rutulys. Raskite rutulio turio santykj su kiigio tiiriu.

Sprendimas.

1. 43 pav. Pavaizduotas kiigio aSinis pjuvis. Susikirtimo su rutuliu
pjuvis yra apskritimas, kurio spindulys — OD, ir kuris jbréztas j
trikampj ABS.

2. Tegul OD =R, ABS = 0.3. 3

3. I§ staciojo trikampio ODB:

R —_—
ﬁ - tg((l/Z),

__R
tg(x/2)’ o
4. I8 staciojo trikampio SDB:
SD
2= =tgq,
DB g A D B
—_ R .
5. Vru[, = % T RS.
-l .pR2.gp-tl. . R R o _1
6.V = 37 DB° - SD = 37 D w2 tgo ;7
D3 tgo
tg3(oc/2)’
Veut, _ (4/3)-m-R3 _4-tg3(a/2)
"V (1/3)-m-R3-(tga/tgd(«/2)) tga

. 3
Ats.: 18 (@/2)
tga

7. Trikampis, kurio krastinés b ir ¢ sudaro kampg a, sukamas apie
a§j, einanc¢ig per kampo o virSing ir sudarancig lygius kampus su
krastinémis b ir ¢. Raskite sukimosi kiino tiirj.
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Sprendimas.

1. Sukimosi kiino tiiris V
(44 pav.) lygus kigio,
gauto, sukant trapecija
OO01BC, tirio ir dviejy
kiigiy, gauty, sukant
trikampius AO:B ir AOC,
tiiriy skirtumui.

2, Pagal salyga kampas
BAO; lygus kampui CAO,
todél:

+«BAO; = ~,.CAO =90° — 0/2;

+<01BA = .OCA = 0/2.
3. AO=H =Db"sin(a/2);

OC =R =D - cos(0/2) (i$ staciojo trikampio AOC).

4, 01A =h=c - sin(o/2);

O1A =r=c - cos(0/2) (i$ statiojo trikampio AO1B).
S.V=Z(H+h)(R2+Rr+r)-ZH-R2-Zh-r2=

= Zsin(a/2) - cos?(/2) - ((b + ¢)(b*+bc+c?) — b3 — ¢3) =

3

T
3

[\l

sina - cos(a/2) - (b + b%c + be:(b +¢) +bc?+c3—b*—¢c3) =

% . %sina - cos(a/2) - 2bc- (b +¢) =§ m-be- (b +c) - sina - cos(0/2).

Ats.: 2 - be - (b +C) - sina - cos(w/2).
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8. Rombas, kurio krastiné lygi a ir smailusis kampas — a, sukamas
apie a§j, einancia per smailiojo kampo vir§iine ir statmena jo krastinei.
Raskite gauto sukimosi kiino tiirj

(45 pav.). iy . N,
Sprendimas. -~ 7
1. Sukimosi kiino turis lygus a
nupjautinio kiigio ABB:A; tiirio PSS A\
bei kiigio DCD; tiirio skirtumui: AZ e _;FOLDl/\ A
V=§1T'OC'('°«02+AO+- ‘ '
45 pav

+BC +BC? - m-OD?- OC =
=2 m-0C- (AO?+AO-BC + + BC?— OD?).
2. I8 staciojo trikampio COD:
OC =a- sina,
OD =a - cosa,
AO=a+a-cosa=a-(l+cosa)=2a-Ccos’(a/2).
3.V=2m-a%: sina - cos?(o/2).

Ats.: V=21 a®- sina - cos?(o/2).

9. 1§ ritinio formos ruoSinio, kurio ilgis ir skersmuo lygis,
iStekintas didziausio tiirio rutulys. Kiek procenty medziagos sudaro
atliekos?

Sprendimas.

1. I§ uzdavinio salygos aisku, kad ritinio aukstiné H lygi 2R.
2. Vie=m-R>*H=2-1-R3
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3. Ve == - RS,
4, Surandame kiek procenty sudaro atliekos:
Vit =Vt =210 R3-—1t R3=—Tr R3;
2/3-mR3100% 100%
2mR3 3

—33%

Ats.: 33% %.
Didaktiné medziaga
B lygis

L. Ritinio pagrindo spindulys lygus 4cm, asinio pjiivio plotas lygus
72cm?. Apskaiiuokite ritinio ttrj.

Ats.: 1441 cm®.

2. Ritinio aukstiné lygi jo pagrindo skersmeniui. Pagrindo
spindulys lygus 1 m. Raskite ritinio tiirj.

Ats.: 2 mé.

3. Kagiskos griidy kravos aukstis — 2,4 m, o pagrindo apskritimas
—20 m. 1 md griidy masé lygi 750 kg. Kiek tony griidy yra kriivoje?

Ats.: =19t.

4, Statusis trikampis, kurio statiniai lygtis 12 ir 16 cm, sukamas
apie jzambine. Raskite sukimosi kiino tirj.

Ats.: 614,4 cm?,

5. Kiigio aSinis pjuvis yra lygiasonis trikampis, kurio plotas lygus
9 m?. Raskite kiigio tiirj.

Ats.: 9T m®.
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6. Nupjautinio kiigio pagrindy spinduliai lygas 1 dm ir 9dm,
sudaromoji — 1m. Apskaiciuokite kiigiui tarj.

Ats.: 182 dm3

7. Trijy rutuliy spinduliai lygis 3, 4 , 5 cm. Raskite spindulj, kurio
taris lygus jy tiiriy sumai.

Ats.: 6 cm.

8. Rutulio iSpjovos pagrindo apskritimo spindulys lygus 60 cm, o
rutulio spindulys lygus 75 cm. Koks rutulio iSpjovos tiiris?

Ats.: 112,51t cm3 , 4507 cm3.

9. Rutulio skersmeniui statmena ploks§tuma dalija skersmenj j 3 cm
ir 9 cm dalis. Koks atitinkamy rutulio daliy tiiris?

Ats.: 451c m3, 2431 cm3.
A lygis
|. Raskite turj ritinio, jbrézto j taisyklingg SeSiakampeg prizme,
kurios kiekviena briauna lygi a.

3
Ats.: 5 T ad.

2. Ritinys perkirstas plokStuma, lygiagrecia asiai ir atkertancia
pagrindo apskritime lanka . Pjiivio jstrizainé lygy a ir su pagrindo
plukstuma sudaro kampg f. Raskite ritinio tarj.

3—sinB-cos? B

. T-a
4-sin2(%)

Ats.:

3. Ritinio tiris lygus V. Raskite apie ji apibréztos taisyklingosios
keturkampés prizmés turj.
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Ats.: ﬂ.
T

4, Kugio pagrindo styga, kurios ilgis — a, jungia lanko 2« galus.
Kmapas tarp kiigio sudaromosios ir pagrindo plokstumos ¢.
Apskaiciuokite kiigio tiirj.

LTtge o a .3
Als. 24 (sinoc) '

5. Kiigio pagrindo spindulys lygus R, o kampas pries§ asinio pjiivio
vir§inés — a. Raskite apie tg kiigj apibréztos taisyklingosios trikampés
piramidés tirj.

Ats.: V3 - R ctg(a/2).

6. | nupjautinj kugj jbréztas rutulys, kurio spindulys — r. Kiigio
sudaromoji pasvirusi j pagrindo plokstuma kampu a. Raskite kiigio
tarj.

13
Ats.; 22X ( : —1).

3 sin2a

7. Trikampio ABC plotas lygus S, krastiné AC lygi b, o kampas
CAB — a. Raskite sukimosi kiino, gauto, sukant trikampj ABC apie
krasting AB, turj.

. 2m'Sbrsina

Ats.:
3

8. Skritulio iSpjova, kurios kampas - 30°, spindulys — R, sukama
apie vieng jos krasto spindulj. Raskite gauto kiino tirj.

Ats.: % - R (2-4/3).

9. PlokStuma, statmena rutulio skersmeniui, dalija jo statmenj j
dalis, lygias 3 cm ir 9 cm. | kokias dalis padalijamas rutulio tiiris?

Ats.: 288 cmd ir 243w cmd.
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10. Skystis 1§ kugisko 0,18 m auk$¢io ir 0,24 m pagrindo
skersmens indo perpiltas j ritinio formos indg, kurio pagrindo
skersmuo lygus 0,1 m. Koks skyscio aukstis antrame inde?

Ats.: =0,35m.

11. Irodykite, kad sferos skersmens galai ir bet kuris jos taskas yra
staCiojo trikampio virSunés.

12. Piramidés pagrindas — rombas, kurio krastiné — a, 0 smailusis
kampas — a. Dvisienis kampas prie pagrindo lygus p. Raskite jbrézto j
ta piramide rutulio tarj.

Ats.: = (a- sina - tg(B/2))%

13. Apie rutulj apibréztas nupjautinis kiigis, kurio aSinio pjiivio
plotas lygus S, o pjuvio smailusis kampas — a. Raskite rutulio ttrj.

Ats.: —V/S3 - sin3a.

oA

14. T kiigj, kurio aSinio pjiivio kampas prie vir§inés lygus 2a,
jbréztas rutulys. DidZiojo rutulio skritulio plotas lygus k. Raskite
kiigio tiirj.

Ats.: %k - Jk /T ctg3(mld — 0/2) - ctgo.
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Ritinio, kiigio, rutulio ir jo daliy pavirSius

Informaciné medziaga

1. Ritinio Soninio pavirSiaus ploto formulé yra:

S=2n-R-H,

R — ritinio pagrindo spindulys, H — aukstiné.

2. Ritinio viso pavirSiaus ploto formulé yra:

Seit = 2m- R+ H + 2m- R

3. Kiigio Soninio pavirSiaus plotas lygus:

S=m-R-l,

R — kagio pagrindo spindulys, 1 — sudaromosios ilgis.

4. Kugio viso pavirSiaus plotas lygus:

Sy =m-R-1+4+m-R?

5. Rutulio pavir$iaus plotas lygus:

S =4m- R?,

R — rutulio spindulys.

6. Sferos nuopjovos plotas lygus:

S=2mn-R-H,

R — sferos spindulys, H — nuopjovos aukstiné.
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Uzdaviniai

1. Paveiksle pavaizduotas kiigis, kur] jo pagrindui lygiagreti
plokstuma dalija j dvi dalis. Raskite ty daliy Soniniy pavirSiy ploty
santyki, jei oo = 2.

Sprendimas.

1. Sakykime, kad BO=R, AM =

r=2R,SB=L.

2. ASAM ~ A SBO :
SB_ SO SB _ 5 3
sa—swsa 3 oA =gk

3 2
3.AB=L- L= L. 46 pav.
4. Randame pirmosios dalies Soninio pavirsiaus plota:

3, 3 9mRL

Sion, = T T*SA=m R -L=—-.

5. Randame antrosios dalies Soninio pavirSiaus plota:

16TRL

Sson, =T-AB(R+1) =m-ZL(R+3IR) =m-2L- 2R =222

9nRL 16mRL 9
6. Séonl: S§on2 = : =

25 25 16"

Ats.: i.
16
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2, Ritinio a$inio pjiivio jstrizainés ilgis lygus 15cm. Ritinio viso
pavirsiaus plotas lygus dvigubam jo Soninio pavir§iaus plotui. Raskite
ritinio viso pavirSiaus plota.

Sprendimas.
1. AC = 15cm, Svisas = ZS§0n_,
AD=2R,CD =H.
. B r c
2. I8 stataus AACD: w
7
3. AC? = AD? + CD?.
4R? + H? = 225.

4. Kadangi 2mR(H + R) = 2 - 21tRH, /
tai, H+ R = 2H,
H=R.

5. Tada 4H? + H? = 225, H2? =45,
H=R=3V5cm.

6. Syisas = 21+ 3V5 (3V5 +3V5) =
=6V5-6V5 1T = 36 5m = 1801 cm?.

Ats.: 80T cm?.
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3. Paveiksle pavaizduotas nupjautinis kiigis, kurio pagrindy centrai
yra taSkai O ir Oz, BM L AD. £ABM = 30°.BD L AB. 00; = 6cm.
Raskite duotojo nupjautinio kiigio Soninio pavirSiaus plota.

Sprendimas.
1. BM =00, = 6cm.
2, I8 staciojo AABM:
BM o
ap = cos 30°.
BM 12
AB = m = f = —= 4\/_0m

3. AM = %AB = 243cm.

4, I8 staciojo AABD:

BM2 = AM-MD, 36 = 23 -MD.

2\/— = 2\/— 6\/_

5. Tada AD = AM + MD = 6V3 + 2v3 = 8V3.

48 pav.

MD =

AO = OD :%AD = 44/3 cm.

MO = BO; = 4v/3 — 24/3 = 2¢/3 cm.
6. Sson = - 4V3(2V3 +4V3) =
=143 6v3 = 72m cm?,

Ats.: 721 cm?.
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4. Rutulj kerta plokStuma, nutolusi nuo jo centro 5 cm atstumu.
Pjavio plotas lygus 144mwcm?. Raskite rutulio pavirSiaus plota.

Sprendimas.
[.00; = 6 cm,Sp; = 144mcm?. A
2. Sakykime AO =R, 0;A =r. e om
3. mr? = 144,
r? = 144,

r=12cm
4. IS stataus AOO4 A:

R= /0012 + 12 =+/25 + 144 =1/169.

R=13cm 49 pav.
5.Sg = 4mR? = 41 - 132 = 676m(cm?)

Ats.: 676 (cm?).
Didaktiné medZiaga
B lygis

1. Kiigiskos palapinés, kurios aukstis lygus 3,5m, o pagrindo
skersmuo 4 m, Soninis pavirSius padengtas kiltu. Kiek kvadratiniy
metry kilto sunaudota?

Ats.: = 25,3 m?.

2. Ritinio aukstiné 10 cm didesné uz pagrindo spindulj, o pilno
pavirSiaus plotas lygus 144 m cm? Raskite pagrindo spindulj ir
auksting.

Ats.: 4 cmir 14 cm.

3. Nupjautinio kiigio aukstiné lygi 6 cm, pagrindy spinduliai 10 cm
ir 2 cm. Apskaiciuokite jo viso pavirSiaus plota.
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Ats.: = 704 cm?.

4, Raskite kiino, gauto sukant statyjj trikampj apie mazesnjji
statinj, kurio jzambin¢ lygi 14 cm, o vienas statiniy lygus 10 cm, viso
pavirsiaus plota.

Ats.: 2401 cm?.

5. Kigio sudaromoji, kurios ilgis lygus 6 cm, su pagrindo
plokstuma sudaro 45° kampa. Raskite kiigio Soninio pavirSiaus plota.

Ats.: 181v2 cm?.

6. DidZiojo skritulio plotas lygus 1 m? Raskite rutulio pavirSiaus
plota.

Ats.: 4 m?,
A lygis

l. Kokia turi buti ritinio aukstin¢, kad jo Soninio pavirSiaus plotas
biity 3 kartus didesnis uz pagrindo plota.

Ats.: ER.
2

2. Statusis trikampis, kurio jZambin¢ c ir kampas 30°, sukamas apie
tiese, einancia per duotojo kampo virSiing ir lygiagrecig pries ja
esanciam statiniui. Raskite gautojo kiino pavirSiaus plota.

Ats.: 7,8c2.

3. Kugio pagrindo skersmens ilgis lygus 6 cm, kampo tarp
sudaromosios ir pagrindo plokstumos didumas lygus 30°. Rasti kiigio
Soninio pavirSiaus plota.

Ats.: 61vV3 cm?.
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4, Ritinio Soninio pavir§iaus plotas lygus 56cm?, jo asinio pjavio
jstrizainé sudaro su pagrindo plok§tuma kampa, kurio tangentas lygus
2. Raskite ritinio pagrindo plota.

Ats.: 7 cm?.

5. Raskite rutulio nuopjovos Soninio pavirSiaus plota, jeigu jos
aSinio pjuvio lankas lygus o, o stygos ilgis a.

na?

g cosz(%) '

Ats
6. Kaip pasikeis rutulio pavir§iaus plotas, rutulio spindulj
padidinus 4 kartus ?
Ats.: padidés 16 karty.

7. Metalinis rutulys, kurio spindulys lygus 3 cm, perlydytas j kiigj.
Apskaiciuokite kiigio auksting, jei jo Soninio pavirSiaus plotas tris
kartus didesnis uz pagrindo plota.

Ats.: 63/4cm.
8. Rutulio taris lygus (v6)/r. Raskite rutulio pavirsiaus plota.
Ats.: 6.

9. Ritinio Soninio pavirSiaus plotas lygus 56, o aSinio pjuvio
istrizainés su pagrindu sudaromo kampo tangentas lygus 2. Raskite
ritino pagrindo plota.

Ats.: 7.

10. Ritinio aSinio pjuvio jstrizainé d su sudaromaja sudaro kampa
o. Raskite ritinio Soninio pavirSiaus plota.

Ats.: %Trd2 sin 2a.
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11. Kiigio pagrindo apskritimo styga, kurios ilgis lygus 2, jungia
90° lanko galus. Plokstuma, kuri eina per tg styga ir kiigio virsiing, su
pagrindo plokStuma sudaro 45° kampa. Raskite kiigio Soninio
pavirsiaus plotg.

Ats.: V/64.

12. ] kiigj, kurio sudaromoji lygi pagrindo skersmeniui, jbréztas
rutulys. Kiigio sudaromoji lygi a. Apskaiciuokite rutulio pavirSiaus
plota.

N

A

Ats.: =,
3
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